Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare si Examinare

Examenul de bacalaureat national 2020
Proba E. c)
Matematica M_gz-nat

Test 14
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
o Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.
SUBIECTUL I (30 de puncte)

5p
5p
5p

5p
5p

1. Mutassétok ki, hogy ~11—+/5, /6 és +11++/5 egy mértani haladvany egymas utani tagjai.
2. Adottaz f:(-11)—> R, f(x)=|ni+—§ fliggvény. lgazoljatok, hogy f paratlan.

3. Oldjatok meg a valds szamok halmazan a 4% +2* = % egyenletet.

4. Hatérozzéatok meg az {1,3,5,7} halmaz haromelem, rendezett részhalmazainak szamét.

5. Az xOy derékszogl koordinata-rendszerben adottak az A(-1,-2), B(0,3) és C(-12) pontok.
Hatarozzatok meg az AD egyenes egyenletét tudva, hogy ABCD paralelogramma.

5p | 6. Az ABC haromszdgben AB =10 és AC =5. Mutassatok ki, hogy sinC =2sinB .
SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)
1 2 -1 X+2y-z=-1
1. Adott az A(a)=|-2 -3 0 | matrix és az —-2x-3y=1  egyenletrendszer, ahol a val6s
2 4 a 2X+4y+az=-2
szam.

5p | a) Mutassatok ki, hogy det(A(a)) =a+2, barmely a val6s szam esetén.

5p | b) Ha a=0, hatarozzatok meg az A(a) matrix inverzét.
5p | ¢) Ha a = -2, oldjatok meg az egyenletrendszert.

2. A val6s szamok halmazan értelmezziik az x* y =5(x+2)(y +2)—2 asszociativ miiveletet..

5p | a) Mutassatok ki, hogy x*(—2)=-2, barmely x valés szdm esetén.

eX

5p | b) Adott az f:R—->R, f(x)= ;10 fuggvény. Igazoljatok, hogy f(x+y)="f(x)*f(y),

barmely x és y valds szam eseten.

5p | ¢) Hatarozzatok meg az x valds szamot Ugy, hogy x*x*x=23.

SUBIECTUL al Ill-lea (30 de puncte)
1. Adottaz f:R >R, f(x)=vx%+4x+5-x-2 figgvény.
. X+2
5p | @) Mutassatok ki, hogy f'(x)=———=-1, xeR.
VX% +4x+5
5p | b) Igazoljatok, hogy az Ox tengely az f grafikus képének +oo felé tartd vizszintes aszimptotéja.
5p | ¢) Mutassétok ki, hogy az f fiiggvény képhalmaza a (0,+) intervallum.
3 o 2
2. Adottak az 1 :(0,+0) >R, ()= X2 ¢s F:(0,400) >R, F(x) = X2 -In(x+1)
X (x+1) X
fliggvények.
5p | @) Mutassatok ki, hogy a F fuggvény a f fiiggvény egy primitiv fliggvénye.
2
5p | b) Szamitsatok ki [(x+1) f (x)dx.
1
F 1, a+l
5p | c) Hatarozzatok meg az a valds szdmot, a > 1 Ugy, hogy J' f(x)dx= 5 InT .
1
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